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题 号 一 二 三 四 五 六 总 分 

得 分        
一、填空题（每小题 4 分）： 

  1．设 3)( =⋅× cba ，则 =+⋅+×+ )]()()[( accbba               。 

 

2．设 （ ），则
yxz = 1,0 ≠> xx =dz                     。 

3. 设 ),( y
y
xfz = ，其中 二阶偏导数连续，则),( yxf 2
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∂
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4．若函数 在点f x y x ax bxy y( , ) = + + +2 22 2 ( , )1 1− 取得极值，则常数 a=___ 

b=__ ，是极_____值。 
  5. 曲面 在点 处的切平面方程是                     3=+− xyze z )0,1,2(P 。 

 

6．过空间曲线 ( ) , ( )x f y y g z= = （其中 ( ), ( )f y g z 均可微）上相应于 点 0z z=

 

处的切线方程是                                    。 

7． 在点 的领域内有定义，且),( yxf ( , )x y0 0 0),(),( 0000 == yxfyxf yx  则下列

陈述： （A） 在点 ( , 连续；（B）),( yxf )x y0 0 ),( yxfz = 在点 的全微分

；（C）曲线 在点 处有切线，且切线平行 x 轴，其中

； （D） 在点 ( , 有极值；其中正确的是           
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  8．函数 在原点沿

2 23 2 4u x y y x= − + + 6z (2,3,1)OA = 方向的方向导数是      。 

9． ∫ ∫
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10．设 :| | 1, 0 1D x y≤ ≤ ≤ ，则 ＝____________________。 2| |
D

y x dxdy−∫∫
11．设  则在球面坐标系下，以下三重积分的三次积

分 =                             

，，： 01222 ≥≤++Ω zzyx
( )∫∫∫

Ω

+ dvyxf 22
。 

 

12．设 是平面Ω 1 0x y z+ + + = ， 2 0x y z+ + + = ， 0x = ， 0y = ， 围成0z =

 1



的闭区域 1 ( )I x y z dv
Ω

= + +∫∫∫ ，
2

2 ( )I x y z dv
Ω

= + +∫∫∫ ，则 1I     2I （大小关系） 

二、试解下列各题（每小题 7 分）： 

1．一平面过两点 1 2(1,1,1) , (0,1, 1)M M − 且垂直于平面 0x y z+ + = ，求它的方程。 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
2．设 ，其中f x y z x z e y( , , ) = 2 3 z z x y= ( , ) 是由方程 所确

定的隐函数，求：
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 , 其中u x y f x y z x y( , ) ( , , ( , ))= 。 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

3．试证曲面 x y z+ + = a（ ）上任何点处的切平面在各坐标轴上的截

距之和等于 a  
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三、（7 分）设直线 y kx= 把曲线 所围成的区域分成

两部分 ，试求

2 2 2 0x y ax+ − = )0,0( >> ak
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四、（8 分）求 ，其中 是由曲面 及平面 所

围成的闭区域。 

∫∫∫
Ω

+ dvyx )( 22 Ω )(254 222 yxz += 5=z
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五、（8 分）求函数

2 2 2 2z x y xy x= + + − 在闭域
2 2 1x y+ ≤ 上的最大值、最小值。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

六、（8 分）设
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，试证明： ( , )f x y 在（0，0）

处连续且偏导数存在，但不可微分。 
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